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1 Additional simulations results

In Section 3 of the paper a simulation study is presented with n = 100. In this section of the
supplementary materials we provide the results of the simulation study considering n = 50 and
n = 300.

The colours of the graphics in the following sessions are: red for c=0.001, orange for c=0.005,
green for c=0.01, blue for c= 0.03, light blue for c=0.05, pink for c=0.07, yellow for c=0.10 and
grey for c=0.13. And in each group of these colours, the value of a increases from left to right.

1.1 Simulation study with n=50, n=100 and n=300

Impact of mesh on inference
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Figure S.1: Coverage of the meshes for: beta0, beta1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗ with n=100.

Figure S.2: Coverage of the meshes for: beta0, beta1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗ with n=50.
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Figure S.3: Coverage of the meshes for: beta0, beta1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗ with n=300.

Table S.1: Coverage, in %, of the 95% credible intervals of the parametersβ0, β1, σ
2
e , σ2s , k and

φ∗ for different meshes with b = 0.3, for n = 50.
Coverage in % for: Coverage in % for:

Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗ Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗

1 0.001 0.05 93.00 93.50 0.50 59.50 51.50 55.00 25 0.05 0.05 92.50 88.50 57.50 66.00 71.00 70.00
2 0.09 92.00 93.50 1.00 33.50 43.00 43.00 26 0.09 91.50 88.00 52.00 61.50 66.00 66.50
3 0.13 92.00 94.50 1.00 18.00 41.50 42.00 27 0.13 94.50 88.50 72.00 82.50 78.50 78.50
4 0.17 93.00 94.50 0.50 11.50 44.50 45.50 28 0.17 94.00 89.50 74.00 86.50 82.00 82.00
5 0.19 92.50 95.00 1.00 11.50 43.50 43.50 29 0.19 94.50 91.00 74.50 86.50 81.50 81.50
6 0.20 92.50 95.50 0.50 11.00 45.00 45.00 30 0.20 95.50 91.50 74.00 88.00 81.00 81.00
7 0.005 0.05 93.00 93.50 0.50 59.50 51.50 55.00 31 0.07 0.05 94.00 91.50 68.00 88.50 81.50 81.50
8 0.09 92.00 93.50 1.00 33.50 43.00 43.00 32 0.09 96.00 91.00 67.50 88.00 82.50 82.50
9 0.13 92.00 94.50 1.00 18.00 41.50 42.00 33 0.13 96.50 92.00 69.00 86.50 83.50 84.00
10 0.17 93.00 94.50 0.50 11.50 44.50 45.50 34 0.17 97.50 92.50 64.50 91.50 82.00 82.00
11 0.19 92.50 95.00 1.00 11.50 43.50 43.50 35 0.19 96.50 93.50 61.00 91.50 81.00 81.00
12 0.20 92.50 95.50 0.50 11.00 45.00 45.00 36 0.20 97.50 93.50 60.00 90.00 82.00 82.00
13 0.01 0.05 93.50 90.00 5.50 62.50 57.00 60.00 37 0.10 0.05 96.50 92.50 54.50 89.50 83.00 83.00
14 0.09 92.50 89.50 7.00 38.00 49.00 49.00 38 0.09 97.00 93.00 56.50 90.50 83.00 83.00
15 0.13 93.00 91.00 7.50 24.00 47.50 48.00 39 0.13 96.50 92.50 54.50 92.50 86.00 86.00
16 0.17 93.50 91.50 7.00 17.50 50.00 51.00 40 0.17 96.50 92.50 55.00 92.00 86.00 86.00
17 0.19 92.50 92.00 8.00 16.50 50.00 50.00 41 0.19 96.50 92.50 53.50 91.00 86.00 86.00
18 0.20 93.00 92.50 7.50 16.50 51.50 51.50 42 0.20 96.00 93.00 54.00 92.00 85.50 85.50
19 0.03 0.05 91.00 87.00 25.50 61.50 62.50 63.00 43 0.13 0.05 97.50 93.00 35.00 91.00 88.00 88.00
20 0.09 92.00 85.00 42.00 55.50 65.00 65.00 44 0.09 97.00 94.00 29.00 91.00 88.50 88.50
21 0.13 89.50 84.50 59.50 67.00 72.00 73.00 45 0.13 97.50 94.00 29.00 92.50 89.50 89.50
22 0.17 90.00 86.00 61.00 66.00 72.00 72.00 46 0.17 97.00 93.50 28.50 92.50 89.00 89.00
23 0.19 90.00 86.50 62.50 65.50 73.50 74.00 47 0.19 96.50 94.00 29.00 92.50 89.00 89.00
24 0.20 92.00 86.50 63.50 64.50 73.00 73.00 48 0.20 97.00 93.50 28.50 92.00 89.00 89.00
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Table S.2: Coverage, in %, of the 95% credible intervals of the parametersβ0, β1, σ
2
e , σ2s , k and

φ∗ for different meshes with b = 0.3, for n = 300.
Coverage in % for: Coverage in % for:

Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗ Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗

1 0.001 0.05 97.00 92.00 80.00 91.00 80.00 80.00 25 0.05 0.05 97.50 93.00 20.00 95.00 86.00 86.00
2 0.09 95.50 91.00 69.50 77.00 69.00 69.00 26 0.09 98.00 93.50 20.00 95.00 86.50 86.50
3 0.13 95.00 92.00 68.50 77.00 68.50 69.00 27 0.13 97.00 94.00 6.50 96.50 87.50 87.50
4 0.17 95.00 92.00 72.50 78.50 69.50 70.00 28 0.17 97.00 93.50 4.00 96.50 88.00 88.00
5 0.19 95.00 92.00 72.50 78.50 69.50 70.00 29 0.19 97.00 93.50 4.00 97.00 86.50 86.50
6 0.20 95.00 92.00 72.50 78.50 69.50 70.00 30 0.20 97.00 93.50 4.00 97.00 86.00 86.00
7 0.005 0.05 97.00 91.50 81.50 91.50 80.00 80.00 31 0.07 0.05 97.00 93.50 1.00 96.00 88.50 88.50
8 0.09 95.00 92.00 77.00 81.50 75.00 75.00 32 0.09 97.00 93.50 1.00 97.00 88.00 88.00
9 0.13 94.50 91.50 74.50 82.00 72.00 72.00 33 0.13 97.50 93.50 1.00 97.00 88.50 88.50
10 0.17 94.50 91.00 76.50 82.50 74.50 75.00 34 0.17 97.00 94.00 0.00 96.00 87.50 87.50
11 0.19 94.50 91.00 77.00 83.00 75.00 75.00 35 0.19 96.50 93.50 0.00 96.50 89.00 89.00
12 0.20 94.50 91.00 77.00 83.00 75.00 75.00 36 0.20 96.50 93.50 0.00 97.00 88.50 88.50
13 0.01 0.05 98.00 92.00 90.00 95.00 88.50 88.50 37 0.10 0.05 97.00 93.50 0.00 91.00 86.00 85.50
14 0.09 97.50 92.50 86.00 94.00 88.50 88.00 38 0.09 97.00 94.50 0.00 89.50 83.50 83.50
15 0.13 97.00 92.50 86.50 93.50 86.00 86.00 39 0.13 96.50 93.50 0.00 90.00 86.50 86.50
16 0.17 97.50 92.50 86.00 93.00 86.50 86.50 40 0.17 96.50 93.50 0.00 90.00 86.50 86.50
17 0.19 97.50 92.50 86.00 93.00 86.50 86.50 41 0.19 96.50 93.50 0.00 89.50 86.50 86.50
18 0.20 97.50 92.50 86.00 93.00 86.50 86.50 42 0.20 96.00 94.00 0.00 89.00 85.50 85.50
19 0.03 0.05 97.50 92.50 75.50 94.50 88.00 88.50 43 0.13 0.05 96.50 93.50 0.00 78.50 82.50 82.50
20 0.09 97.50 92.00 55.00 92.00 87.00 87.00 44 0.09 97.00 92.50 0.00 80.50 82.00 82.00
21 0.13 98.00 92.50 45.50 94.00 87.50 87.50 45 0.13 96.50 92.00 0.00 78.00 81.00 81.00
22 0.17 97.50 92.50 45.00 94.50 87.00 87.00 46 0.17 97.50 93.00 0.00 78.50 81.50 81.50
23 0.19 97.50 92.50 45.00 94.50 87.50 87.50 47 0.19 97.00 93.00 0.00 79.50 80.50 80.50
24 0.20 97.50 92.50 45.00 94.50 87.50 87.50 48 0.20 97.50 93.00 0.00 78.50 81.50 81.50

Table S.3: Absolute bias of the parametersβ0, β1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗ for different meshes with

b = 0.3, for n = 50.
Bias for: Bias for:

Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗ Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗

1 0.001 0.05 0.03 0.00 0.30 0.67 18.57 0.08 25 0.05 0.05 0.04 0.02 0.08 0.49 6.61 0.10
2 0.09 0.02 0.00 0.30 0.62 14.04 0.08 26 0.09 0.04 0.02 0.09 0.63 7.91 0.12
3 0.13 0.03 0.00 0.30 0.73 11.33 0.08 27 0.13 0.03 0.01 0.01 0.25 2.76 0.16
4 0.17 0.02 0.00 0.30 0.83 9.35 0.07 28 0.17 0.04 0.02 0.04 0.31 2.16 0.19
5 0.19 0.02 0.00 0.30 0.85 8.53 0.07 29 0.19 0.04 0.03 0.05 0.32 2.00 0.19
6 0.20 0.02 0.00 0.30 0.87 8.35 0.07 30 0.20 0.04 0.03 0.06 0.30 1.72 0.19
7 0.005 0.05 0.03 0.00 0.30 0.67 18.57 0.08 31 0.07 0.05 0.03 0.01 0.08 0.29 1.22 0.22
8 0.09 0.02 0.00 0.30 0.62 14.04 0.08 32 0.09 0.03 0.00 0.09 0.46 1.92 0.22
9 0.13 0.03 0.00 0.30 0.73 11.33 0.08 33 0.13 0.03 0.01 0.09 0.21 0.68 0.23
10 0.17 0.02 0.00 0.30 0.83 9.35 0.07 34 0.17 0.03 0.01 0.13 0.21 0.59 0.24
11 0.19 0.02 0.00 0.30 0.85 8.53 0.07 35 0.19 0.03 0.01 0.15 0.33 1.11 0.25
12 0.20 0.02 0.00 0.30 0.87 8.35 0.07 36 0.20 0.03 0.01 0.16 0.38 1.33 0.25
13 0.01 0.05 0.02 0.00 0.28 0.62 15.71 0.06 37 0.10 0.05 0.03 0.01 0.19 0.36 1.35 0.24
14 0.09 0.02 0.01 0.28 0.56 11.97 0.06 38 0.09 0.03 0.01 0.20 0.48 1.48 0.25
15 0.13 0.02 0.01 0.28 0.66 9.71 0.06 39 0.13 0.03 0.01 0.19 0.25 0.95 0.25
16 0.17 0.02 0.01 0.28 0.75 7.94 0.05 40 0.17 0.03 0.01 0.19 0.22 0.46 0.25
17 0.19 0.02 0.01 0.28 0.77 7.18 0.05 41 0.19 0.03 0.01 0.20 0.22 0.41 0.26
18 0.20 0.02 0.01 0.28 0.79 7.15 0.05 42 0.20 0.03 0.01 0.20 0.29 1.10 0.25
19 0.03 0.05 0.02 0.02 0.21 0.32 9.56 0.00 43 0.13 0.05 0.03 0.01 0.27 0.64 2.64 0.21
20 0.09 0.02 0.01 0.16 0.53 9.04 0.05 44 0.09 0.03 0.01 0.28 0.52 2.37 0.21
21 0.13 0.01 0.03 0.10 0.42 4.57 0.10 45 0.13 0.03 0.01 0.28 0.50 2.08 0.22
22 0.17 0.02 0.03 0.09 0.65 5.25 0.09 46 0.17 0.03 0.01 0.28 0.50 2.07 0.21
23 0.19 0.02 0.02 0.09 0.57 4.54 0.09 47 0.19 0.03 0.01 0.28 0.49 2.21 0.21
24 0.20 0.02 0.02 0.08 0.60 4.39 0.11 48 0.20 0.03 0.01 0.28 0.50 2.06 0.22
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Table S.4: Absolute bias of the parametersβ0, β1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗ for different meshes with

b = 0.3, for n = 300.
Bias for: Bias for:

Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗ Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗

1 0.001 0.05 0.02 0.01 0.03 0.01 1.64 0.01 25 0.05 0.05 0.02 0.01 0.12 0.05 1.71 0.07
2 0.09 0.02 0.01 0.05 0.05 3.24 0.00 26 0.09 0.02 0.01 0.12 0.05 1.69 0.07
3 0.13 0.02 0.01 0.05 0.07 3.12 0.00 27 0.13 0.02 0.01 0.14 0.05 1.46 0.07
4 0.17 0.02 0.01 0.05 0.07 2.91 0.00 28 0.17 0.02 0.01 0.15 0.04 1.38 0.07
5 0.19 0.02 0.01 0.05 0.07 2.89 0.00 29 0.19 0.02 0.01 0.15 0.03 1.35 0.07
6 0.20 0.02 0.01 0.05 0.07 2.89 0.00 30 0.20 0.02 0.01 0.15 0.03 1.36 0.07
7 0.005 0.05 0.02 0.01 0.03 0.01 1.34 0.01 31 0.07 0.05 0.02 0.01 0.17 0.00 0.75 0.06
8 0.09 0.02 0.01 0.03 0.02 2.29 0.01 32 0.09 0.02 0.01 0.17 0.00 0.78 0.06
9 0.13 0.02 0.01 0.04 0.05 2.35 0.00 33 0.13 0.02 0.01 0.17 0.00 0.77 0.06
10 0.17 0.02 0.01 0.03 0.05 2.14 0.00 34 0.17 0.02 0.01 0.20 0.02 0.29 0.05
11 0.19 0.02 0.01 0.03 0.04 2.05 0.00 35 0.19 0.02 0.01 0.20 0.04 0.06 0.05
12 0.20 0.02 0.01 0.03 0.04 2.05 0.00 36 0.20 0.02 0.01 0.20 0.04 0.01 0.05
13 0.01 0.05 0.02 0.01 0.01 0.04 0.36 0.03 37 0.10 0.05 0.02 0.01 0.24 0.25 1.23 0.04
14 0.09 0.02 0.01 0.01 0.03 0.08 0.03 38 0.09 0.02 0.01 0.25 0.24 1.06 0.04
15 0.13 0.02 0.01 0.01 0.02 0.14 0.02 39 0.13 0.02 0.01 0.24 0.24 1.00 0.04
16 0.17 0.02 0.01 0.01 0.01 0.10 0.02 40 0.17 0.02 0.01 0.24 0.24 1.00 0.04
17 0.19 0.02 0.01 0.01 0.01 0.10 0.02 41 0.19 0.02 0.01 0.25 0.25 1.10 0.04
18 0.20 0.02 0.01 0.01 0.01 0.10 0.02 42 0.20 0.02 0.01 0.25 0.26 1.21 0.04
19 0.03 0.05 0.02 0.01 0.06 0.04 1.56 0.06 43 0.13 0.05 0.02 0.01 0.29 0.64 2.85 0.04
20 0.09 0.02 0.01 0.08 0.06 1.81 0.07 44 0.09 0.02 0.01 0.30 0.70 3.14 0.04

21 0.13 0.02 0.01 0.09 0.05 1.62 0.06 45 0.13 0.01 0.01 0.30 35x10100 3.00 25.75

22 0.17 0.02 0.01 0.09 0.04 1.61 0.06 46 0.17 0.02 0.01 0.30 48x10100 3.11 27107.18

23 0.19 0.02 0.01 0.09 0.04 1.60 0.06 47 0.19 0.02 0.01 0.30 48x10100 3.06 27107.18

24 0.20 0.02 0.01 0.09 0.04 1.60 0.06 48 0.20 0.02 0.01 0.30 48x10100 3.11 27107.18

Table S.5: MSE of the parametersβ0, β1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗ for different meshes with b = 0.3,

with n=100.
MSE for: MSE for:

Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗ Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗

1 0.001 0.05 0.07 0.12 0.08 0.29 543.04 0.02 25 0.05 0.05 0.06 0.11 0.02 0.08 88.57 0.07
2 0.09 0.07 0.12 0.08 0.34 299.48 0.02 26 0.09 0.06 0.11 0.02 0.12 131.08 0.06
3 0.13 0.06 0.12 0.08 0.40 182.82 0.02 27 0.13 0.06 0.11 0.02 0.07 36.54 0.07
4 0.17 0.06 0.12 0.08 0.48 144.96 0.01 28 0.17 0.06 0.11 0.03 0.08 51.22 0.08
5 0.19 0.06 0.12 0.08 0.47 127.04 0.01 29 0.19 0.06 0.11 0.03 0.10 59.79 0.07
6 0.20 0.06 0.12 0.08 0.48 122.49 0.02 30 0.20 0.06 0.10 0.03 0.09 46.20 0.06
7 0.005 0.05 0.07 0.14 0.08 0.30 544.10 0.02 31 0.07 0.05 0.06 0.10 0.03 0.09 45.91 0.10
8 0.09 0.07 0.14 0.08 0.33 285.95 0.02 32 0.09 0.06 0.10 0.03 0.10 46.08 0.10
9 0.13 0.07 0.14 0.08 0.38 171.38 0.02 33 0.13 0.06 0.10 0.03 0.09 41.33 0.11
10 0.17 0.07 0.14 0.08 0.44 131.29 0.02 34 0.17 0.06 0.10 0.04 0.14 49.59 0.12
11 0.19 0.07 0.14 0.08 0.46 121.33 0.02 35 0.19 0.06 0.10 0.05 0.22 66.93 0.11
12 0.20 0.07 0.14 0.08 0.45 115.09 0.02 36 0.20 0.06 0.10 0.05 0.23 69.40 0.11
13 0.01 0.05 0.07 0.14 0.06 0.28 424.82 0.04 37 0.10 0.05 0.06 0.10 0.06 1.16 123.40 0.11
14 0.09 0.07 0.14 0.06 0.24 202.96 0.04 38 0.09 0.06 0.10 0.06 1.96 125.43 0.12
15 0.13 0.07 0.13 0.06 0.26 120.75 0.04 39 0.13 0.06 0.10 0.07 2.32 138.98 0.11
16 0.17 0.07 0.13 0.06 0.32 100.72 0.04 40 0.17 0.06 0.10 0.07 1.91 130.67 0.12
17 0.19 0.07 0.13 0.06 0.33 91.92 0.04 41 0.19 0.06 0.10 0.07 1.93 127.96 0.11
18 0.20 0.07 0.13 0.06 0.33 86.29 0.04 42 0.20 0.06 0.11 0.07 2.44 111.41 0.11
19 0.03 0.05 0.06 0.12 0.03 0.07 87.72 0.06 43 0.13 0.05 0.06 0.11 0.09 1.87 130.20 0.12
20 0.09 0.06 0.11 0.02 0.14 88.41 0.06 44 0.09 0.06 0.11 0.10 2.20 133.10 0.12
21 0.13 0.06 0.11 0.02 0.06 31.88 0.07 45 0.13 0.06 0.11 0.10 1.33 107.18 0.11
22 0.17 0.06 0.11 0.02 0.07 34.07 0.07 46 0.17 0.06 0.11 0.10 1.38 108.93 0.11
23 0.19 0.06 0.11 0.02 0.08 32.10 0.07 47 0.19 0.06 0.11 0.10 1.42 112.95 0.11
24 0.20 0.06 0.11 0.02 0.08 32.60 0.06 48 0.20 0.06 0.11 0.10 1.37 109.74 0.12
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Table S.6: MSE of the parametersβ0, β1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗ for different meshes with b = 0.3, for

n = 50.
MSE for: MSE for:

Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗ Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗

1 0.001 0.05 0.10 0.20 0.09 13.77 2187.42 0.01 25 0.05 0.05 0.11 0.24 0.06 1.69 360.94 0.17
2 0.09 0.10 0.19 0.09 1.18 541.03 0.01 26 0.09 0.11 0.25 0.06 3.23 491.41 0.24
3 0.13 0.10 0.19 0.09 0.86 266.87 0.01 27 0.13 0.10 0.22 0.04 0.78 204.33 0.21
4 0.17 0.11 0.19 0.09 1.00 179.91 0.01 28 0.17 0.11 0.22 0.04 1.24 174.91 0.28
5 0.19 0.11 0.19 0.09 0.95 142.91 0.01 29 0.19 0.11 0.22 0.04 1.38 167.62 0.29
6 0.20 0.11 0.19 0.09 1.04 140.73 0.01 30 0.20 0.11 0.22 0.04 1.13 156.68 0.30
7 0.005 0.05 0.10 0.20 0.09 13.77 2187.42 0.01 31 0.07 0.05 0.10 0.21 0.05 2.45 175.99 0.31
8 0.09 0.10 0.19 0.09 1.18 541.03 0.01 32 0.09 0.10 0.21 0.05 6.31 222.77 0.32
9 0.13 0.10 0.19 0.09 0.86 266.87 0.01 33 0.13 0.10 0.21 0.05 0.92 132.95 0.31
10 0.17 0.11 0.19 0.09 1.00 179.91 0.01 34 0.17 0.10 0.21 0.05 0.70 119.57 0.32
11 0.19 0.11 0.19 0.09 0.95 142.91 0.01 35 0.19 0.10 0.20 0.06 2.35 176.24 0.34
12 0.20 0.11 0.19 0.09 1.04 140.73 0.01 36 0.20 0.10 0.20 0.06 4.00 201.84 0.34
13 0.01 0.05 0.11 0.23 0.09 13.72 1969.76 0.02 37 0.10 0.05 0.10 0.20 0.07 2.05 140.64 0.33
14 0.09 0.11 0.23 0.09 1.10 452.62 0.02 38 0.09 0.10 0.20 0.07 5.62 145.15 0.36
15 0.13 0.11 0.24 0.09 0.75 214.01 0.03 39 0.13 0.10 0.20 0.07 0.92 100.31 0.36
16 0.17 0.11 0.23 0.09 0.89 140.82 0.03 40 0.17 0.10 0.20 0.07 0.81 85.61 0.37
17 0.19 0.12 0.24 0.08 0.85 111.39 0.03 41 0.19 0.10 0.20 0.07 0.79 86.43 0.38
18 0.20 0.12 0.23 0.08 0.95 117.64 0.03 42 0.20 0.10 0.20 0.07 1.38 107.11 0.36
19 0.03 0.05 0.12 0.24 0.07 0.44 406.22 0.09 43 0.13 0.05 0.10 0.20 0.11 5.73 145.46 0.34
20 0.09 0.12 0.24 0.06 2.11 591.50 0.12 44 0.09 0.10 0.20 0.11 3.76 137.79 0.33
21 0.13 0.12 0.25 0.05 1.14 230.60 0.16 45 0.13 0.10 0.20 0.11 3.83 132.40 0.34
22 0.17 0.12 0.25 0.05 3.87 283.34 0.16 46 0.17 0.10 0.20 0.11 3.84 130.75 0.34
23 0.19 0.11 0.24 0.05 1.95 214.86 0.16 47 0.19 0.10 0.20 0.11 2.93 129.65 0.33
24 0.20 0.11 0.24 0.05 2.08 215.06 0.24 48 0.20 0.10 0.20 0.11 3.83 131.23 0.34

Table S.7: MSE of the parametersβ0, β1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗ for different meshes with b = 0.3, for

n = 300.
MSE for: MSE for:

Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗ Mesh c a β0 β1 σ2
e σ2

s k φ∗

1 0.001 0.05 0.03 0.03 0.01 0.02 50.01 0.01 25 0.05 0.05 0.03 0.03 0.02 0.03 12.56 0.01
2 0.09 0.03 0.03 0.02 0.04 70.98 0.01 26 0.09 0.03 0.03 0.02 0.03 13.09 0.01
3 0.13 0.03 0.03 0.02 0.05 62.53 0.01 27 0.13 0.04 0.03 0.02 0.03 18.25 0.01
4 0.17 0.03 0.03 0.02 0.05 57.79 0.01 28 0.17 0.04 0.03 0.03 0.03 16.68 0.01
5 0.19 0.03 0.03 0.02 0.05 57.34 0.01 29 0.19 0.04 0.03 0.03 0.03 17.07 0.01
6 0.20 0.03 0.03 0.02 0.05 57.34 0.01 30 0.20 0.04 0.03 0.03 0.03 17.04 0.01
7 0.005 0.05 0.03 0.03 0.01 0.03 41.74 0.01 31 0.07 0.05 0.04 0.03 0.03 0.03 23.65 0.01
8 0.09 0.03 0.03 0.01 0.04 52.63 0.01 32 0.09 0.04 0.03 0.03 0.03 24.57 0.01
9 0.13 0.03 0.03 0.01 0.04 49.64 0.01 33 0.13 0.04 0.03 0.03 0.03 23.70 0.01
10 0.17 0.03 0.03 0.01 0.04 44.97 0.01 34 0.17 0.04 0.03 0.04 0.04 41.76 0.01
11 0.19 0.03 0.03 0.01 0.04 43.63 0.01 35 0.19 0.04 0.03 0.04 0.07 55.41 0.01
12 0.20 0.03 0.03 0.01 0.04 43.63 0.01 36 0.20 0.04 0.03 0.04 0.07 50.53 0.01
13 0.01 0.05 0.03 0.03 0.01 0.02 11.61 0.01 37 0.10 0.05 0.04 0.03 0.06 0.35 64.42 0.02
14 0.09 0.03 0.03 0.01 0.02 13.99 0.01 38 0.09 0.04 0.03 0.06 0.25 57.28 0.02
15 0.13 0.03 0.03 0.01 0.02 14.80 0.01 39 0.13 0.04 0.03 0.06 0.24 55.05 0.02
16 0.17 0.03 0.03 0.01 0.02 13.86 0.01 40 0.17 0.04 0.03 0.06 0.24 55.05 0.02
17 0.19 0.03 0.03 0.01 0.02 13.86 0.01 41 0.19 0.04 0.03 0.06 0.31 60.95 0.02
18 0.20 0.03 0.03 0.01 0.02 13.86 0.01 42 0.20 0.04 0.03 0.07 0.29 61.35 0.02
19 0.03 0.05 0.03 0.03 0.01 0.03 9.27 0.01 43 0.13 0.05 0.04 0.03 0.09 1.42 104.70 0.02
20 0.09 0.03 0.03 0.01 0.03 10.96 0.01 44 0.09 0.04 0.03 0.09 1.73 116.24 0.03

21 0.13 0.03 0.03 0.01 0.03 10.20 0.01 45 0.13 0.04 0.03 0.09 14x10100 114.39 13x105

22 0.17 0.03 0.03 0.01 0.03 10.37 0.01 46 0.17 0.04 0.03 0.09 14x10100 127.19 14x1010

23 0.19 0.03 0.03 0.01 0.03 10.30 0.01 47 0.19 0.04 0.03 0.09 14x10100 125.52 14x1010

24 0.20 0.03 0.03 0.01 0.03 10.30 0.01 48 0.20 0.04 0.03 0.09 14x10100 127.19 14x1010
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Table S.8: Nominal coverage, in %, and MSE for the response variable calculated for each mesh
with b=0.3, considering 200 simulations, for n=50.

Mesh c a Coverage(%) MSE Mesh c a Coverage(%) MSE

1 0.001 0.05 3.51 0.29 25 0.05 0.05 65.38 0.24
2 0.09 3.94 0.29 26 0.09 60.46 0.25
3 0.13 3.97 0.29 27 0.13 82.89 0.24
4 0.17 3.87 0.29 28 0.17 85.77 0.24
5 0.19 4.01 0.29 29 0.19 87.82 0.24
6 0.20 3.89 0.29 30 0.20 87.87 0.24
7 0.005 0.05 3.51 0.29 31 0.07 0.05 85.83 0.25
8 0.09 3.94 0.29 32 0.09 84.81 0.25
9 0.13 3.97 0.29 33 0.13 85.66 0.25
10 0.17 3.87 0.29 34 0.17 87.21 0.26
11 0.19 4.01 0.29 35 0.19 87.00 0.27
12 0.20 3.89 0.29 36 0.20 86.58 0.27
13 0.01 0.05 10.24 0.29 37 0.10 0.05 84.71 0.29
14 0.09 11.66 0.29 38 0.09 84.74 0.29
15 0.13 13.62 0.29 39 0.13 84.91 0.29
16 0.17 13.73 0.29 40 0.17 84.86 0.29
17 0.19 14.01 0.29 41 0.19 84.76 0.29
18 0.20 13.75 0.29 42 0.20 84.72 0.29
19 0.03 0.05 30.92 0.27 43 0.13 0.05 79.78 0.33
20 0.09 46.52 0.26 44 0.09 79.43 0.34
21 0.13 70.26 0.24 45 0.13 78.93 0.34
22 0.17 71.48 0.24 46 0.17 78.92 0.34
23 0.19 74.28 0.24 47 0.19 79.26 0.34
24 0.20 74.16 0.24 48 0.20 79.01 0.34
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Table S.9: Nominal coverage, in %, and MSE for the response variable calculated for each mesh
with b=0.3, considering 200 simulations, for n=300.

Mesh c a Coverage(%) MSE Mesh c a Coverage(%) MSE

1 0.001 0.05 90.08 0.16 25 0.05 0.05 87.74 0.18
2 0.09 86.75 0.17 26 0.09 87.73 0.18
3 0.13 86.99 0.17 27 0.13 84.80 0.19
4 0.17 87.46 0.17 28 0.17 83.81 0.20
5 0.19 87.53 0.17 29 0.19 83.75 0.20
6 0.20 87.53 0.17 30 0.20 83.73 0.20
7 0.005 0.05 90.83 0.16 31 0.07 0.05 81.81 0.21
8 0.09 89.17 0.17 32 0.09 81.69 0.21
9 0.13 88.77 0.17 33 0.13 81.75 0.21
10 0.17 89.53 0.17 34 0.17 78.25 0.22
11 0.19 89.70 0.17 35 0.19 77.31 0.23
12 0.20 89.70 0.17 36 0.20 77.15 0.23
13 0.01 0.05 93.70 0.15 37 0.10 0.05 71.87 0.25
14 0.09 93.42 0.15 38 0.09 71.23 0.26
15 0.13 93.47 0.15 39 0.13 71.49 0.26
16 0.17 93.50 0.15 40 0.17 71.49 0.26
17 0.19 93.49 0.15 41 0.19 71.33 0.26
18 0.20 93.49 0.15 42 0.20 70.73 0.26
19 0.03 0.05 92.30 0.16 43 0.13 0.05 63.44 0.30
20 0.09 90.70 0.16 44 0.09 62.91 0.30
21 0.13 90.06 0.17 45 0.13 62.76 0.30
22 0.17 89.88 0.17 46 0.17 62.47 0.30
23 0.19 89.87 0.17 47 0.19 62.59 0.30
24 0.20 89.87 0.17 48 0.20 62.47 0.30
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Table S.10: Nominal coverage, in %, and MSE for the response variable calculated for each mesh
with b = 0.3, considering 200 simulations, for 13 locations not in the analysis, with n=50.

Mesh c a Coverage(%) MSE Mesh c a Coverage(%) MSE

1 0.001 0.05 93.27 0.54 25 0.05 0.05 84.08 0.57
2 0.09 88.04 0.54 26 0.09 84.42 0.57
3 0.13 79.15 0.54 27 0.13 81.00 0.54
4 0.17 72.12 0.55 28 0.17 75.54 0.54
5 0.19 69.31 0.56 29 0.19 75.00 0.53
6 0.20 65.96 0.56 30 0.20 73.50 0.54
7 0.005 0.05 93.27 0.54 31 0.07 0.05 79.77 0.54
8 0.09 88.04 0.54 32 0.09 79.35 0.54
9 0.13 79.15 0.54 33 0.13 79.15 0.54
10 0.17 72.12 0.55 34 0.17 76.38 0.54
11 0.19 69.31 0.56 35 0.19 75.00 0.54
12 0.20 65.96 0.56 36 0.20 73.73 0.54
13 0.01 0.05 92.62 0.54 37 0.10 0.05 74.38 0.54
14 0.09 87.46 0.54 38 0.09 74.58 0.55
15 0.13 78.62 0.55 39 0.13 74.62 0.54
16 0.17 72.15 0.56 40 0.17 74.54 0.54
17 0.19 69.04 0.56 41 0.19 74.65 0.54
18 0.20 66.19 0.56 42 0.20 74.38 0.54
19 0.03 0.05 90.54 0.55 43 0.13 0.05 71.31 0.54
20 0.09 84.65 0.57 44 0.09 70.92 0.55
21 0.13 80.85 0.54 45 0.13 70.62 0.55
22 0.17 75.42 0.54 46 0.17 70.65 0.55
23 0.19 73.46 0.54 47 0.19 70.81 0.55
24 0.20 71.88 0.54 48 0.20 70.77 0.55
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Table S.11: Nominal coverage, in %, and MSE for the response variable calculated for each mesh
with b = 0.3, considering 200 simulations, for 75 locations not in the analysis, for n = 300.

Mesh c a Coverage(%) MSE Mesh c a Coverage(%) MSE

1 0.001 0.05 87.41 0.31 25 0.05 0.05 79.54 0.30
2 0.09 76.05 0.32 26 0.09 79.50 0.30
3 0.13 73.03 0.32 27 0.13 74.19 0.31
4 0.17 73.11 0.32 28 0.17 70.81 0.31
5 0.19 73.03 0.32 29 0.19 70.17 0.31
6 0.20 73.03 0.32 30 0.20 70.12 0.31
7 0.005 0.05 87.45 0.30 31 0.07 0.05 74.32 0.32
8 0.09 80.17 0.31 32 0.09 74.18 0.32
9 0.13 77.83 0.31 33 0.13 74.26 0.32
10 0.17 77.15 0.31 34 0.17 69.95 0.32
11 0.19 77.11 0.31 35 0.19 67.43 0.33
12 0.20 77.11 0.31 36 0.20 66.99 0.33
13 0.01 0.05 87.60 0.30 37 0.10 0.05 65.80 0.34
14 0.09 81.55 0.30 38 0.09 65.20 0.35
15 0.13 79.32 0.30 39 0.13 65.53 0.34
16 0.17 78.88 0.30 40 0.17 65.53 0.34
17 0.19 78.85 0.30 41 0.19 65.38 0.35
18 0.20 78.85 0.30 42 0.20 64.92 0.35
19 0.03 0.05 86.01 0.30 43 0.13 0.05 58.07 0.37
20 0.09 80.59 0.30 44 0.09 57.44 0.38
21 0.13 75.27 0.30 45 0.13 57.19 0.38
22 0.17 73.94 0.30 46 0.17 56.89 0.38
23 0.19 73.82 0.30 47 0.19 56.73 0.38
24 0.20 73.78 0.30 48 0.20 56.89 0.38
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Figure S.4: Bias for the response variable in 13 extra locations, for all 200 simulations, for b=0.3,
considering n=50.

Figure S.5: Bias for the response variable in 75 extra locations, for all 200 simulations, for b=0.3,
considering n = 300.

Selecting the best mesh
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(I)

(II)

(III)

Figure S.6: For each value of a, minimum value of:(I)DIC; (II) WAIC and (III)logCPO, for all
200 simulations, for b=0.3 with n=50.
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(I)

(II)

(III)

Figure S.7: For each value of a, minimum value of:(I)DIC; (II) WAIC and (III)logCPO, for all
200 simulations, for b=0.3 with n=300.
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Table S.12: Mean values of DIC, WAIC and logCPO for meshes with b=0.3 for n=50.
Mesh c a DIC WAIC logCPO Mesh c a DIC WAIC logCPO

1 0.001 0.05 -288.32 -295.62 2.31 25 0.05 0.05 -9.21 -5.38 1.69
2 0.09 -286.83 -294.16 2.30 26 0.09 -26.82 -25.34 1.74
3 0.13 -286.75 -293.89 2.26 27 0.13 82.06 84.10 1.43
4 0.17 -286.63 -293.64 2.24 28 0.17 97.90 98.59 1.41
5 0.19 -286.25 -293.34 2.26 29 0.19 108.68 109.72 1.37
6 0.20 -286.39 -293.46 2.25 30 0.20 108.39 109.89 1.37
7 0.005 0.05 -288.32 -295.62 2.31 31 0.07 0.05 103.82 105.70 1.39
8 0.09 -286.83 -294.16 2.29 32 0.09 103.59 104.93 1.39
9 0.13 -286.75 -293.89 2.26 33 0.13 104.92 106.40 1.38
10 0.17 -286.63 -293.64 2.24 34 0.17 119.19 120.30 1.35
11 0.19 -286.25 -293.34 2.26 35 0.19 123.92 124.77 1.35
12 0.20 -286.39 -293.46 2.25 36 0.20 124.63 125.44 1.35
13 0.01 0.05 -259.84 -264.27 2.25 37 0.10 0.05 125.45 126.37 1.35
14 0.09 -253.27 -258.52 2.23 38 0.09 126.95 128.03 1.35
15 0.13 -244.01 -246.87 2.16 39 0.13 127.08 128.03 1.35
16 0.17 -244.53 -245.40 2.12 40 0.17 127.17 128.13 1.35
17 0.19 -242.69 -244.77 2.15 41 0.19 127.35 128.31 1.35
18 0.20 -243.27 -244.81 2.14 42 0.20 127.50 128.45 1.35
19 0.03 0.05 -167.43 -166.10 2.02 43 0.13 0.05 130.57 131.41 1.36
20 0.09 -94.18 -92.02 1.86 44 0.09 131.11 131.95 1.36
21 0.13 14.21 21.02 1.55 45 0.13 131.26 132.08 1.36
22 0.17 24.51 26.20 1.55 46 0.17 131.31 132.14 1.36
23 0.19 36.91 40.09 1.51 47 0.19 131.12 131.98 1.36
24 0.20 36.69 40.18 1.50 48 0.20 131.28 132.11 1.36
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Table S.13: Mean values of DIC, WAIC and logCPO for meshes with b=0.3 for n=300.
Mesh c a DIC WAIC logCPO Mesh c a DIC WAIC logCPO

1 0.001 0.05 559.42 558.85 1.18 25 0.05 0.05 683.73 684.27 1.17
2 0.09 499.23 494.29 1.20 26 0.09 683.82 684.36 1.17
3 0.13 502.19 495.79 1.20 27 0.13 691.72 692.03 1.18
4 0.17 506.62 502.02 1.20 28 0.17 694.74 695.01 1.18
5 0.19 507.47 502.82 1.20 29 0.19 694.85 695.13 1.18
6 0.20 507.47 502.82 1.20 30 0.20 694.91 695.19 1.18
7 0.005 0.05 581.58 580.48 1.17 31 0.07 0.05 698.96 699.83 1.18
8 0.09 557.66 552.72 1.17 32 0.09 699.29 700.14 1.18
9 0.13 547.11 541.86 1.18 33 0.13 699.05 699.91 1.18
10 0.17 563.49 557.37 1.17 34 0.17 706.11 706.65 1.19
11 0.19 565.44 559.80 1.17 35 0.19 707.55 707.97 1.19
12 0.20 565.44 559.80 1.17 36 0.20 707.72 708.11 1.19
13 0.01 0.05 633.13 634.15 1.16 37 0.10 0.05 718.08 719.39 1.20
14 0.09 634.34 635.34 1.16 38 0.09 719.85 721.11 1.21
15 0.13 633.61 634.30 1.16 39 0.13 719.30 720.53 1.21
16 0.17 634.02 634.72 1.16 40 0.17 719.30 720.53 1.21
17 0.19 634.02 634.70 1.16 41 0.19 719.64 720.86 1.21
18 0.20 634.02 634.70 1.16 42 0.20 720.88 722.01 1.21
19 0.03 0.05 662.41 662.78 1.17 43 0.13 0.05 732.98 733.78 1.23
20 0.09 672.36 672.62 1.17 44 0.09 733.87 734.63 1.23
21 0.13 675.26 675.52 1.17 45 0.13 734.37 735.14 1.23
22 0.17 675.98 676.28 1.17 46 0.17 735.14 735.81 1.23
23 0.19 675.99 676.29 1.17 47 0.19 735.00 735.69 1.23
24 0.20 676.01 676.31 1.17 48 0.20 735.14 735.81 1.23
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Figure S.8: Estimates for β0, β1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗, considering the mesh with minimal DIC,

WAIC and logCPO, and estimates considering mesh 29, with n=50.
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Figure S.9: Boxplots for estimated β0, β1, σ
2
e , σ2s , k and φ∗, considering the mesh with minimal

DIC, WAIC and logCPO, and boxplots of estimated considering mesh 13, with n = 300.
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2 Additional data analysis results

Figure S.10: Meshes with c = 13, b = 570 and a = (20, 35, 55, 100, 240, 380).

Figure S.11: Meshes with c = 35, b = 570 and a = (20, 35, 55, 100, 240, 380).

Figure S.12: Meshes with c = 51, b = 570 and a = (20, 35, 55, 100, 240, 380).
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Figure S.13: Posterior density for meshes with c = 13.

Figure S.14: Posterior density for meshes with c = 35.
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Figure S.15: Posterior density for meshes with c = 51.
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